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Bu igerigimizde Kevin Houston tarafindan yazlmus ve Tiirk¢eye Mehmet Terziler ile Tahsin Oner tarafin-
dan ¢evrilmis olan Matematikgi Gibi Diginmek adly kitabin “Mantiksal Nasil Distindlir?” kismwnn ozeti yer
alwor. Lisans matematigi i¢in bir kilavuz olarak belirtilen bu kitaptaki her basligin temel kissmlarine kendi
gorsellerimizle derledik.

UYARI Bu 6zete dair tanmim, teorem ve agiklamalarin detaylar:1 halihazirda kitapta bulun-
maktadir. Bu nedenle konular: daha detaylh 6grenmek, 6rneklerle pekistirmek ve konularla
ilgili aligtirma yapmak igin liitfen kitaba bagvurunuz.
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Figure 1: Matematik¢i Gibi Diigiinmek kitabinin ikinci kismi, mantiksal diigiinme konusunu incelemektedir.
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6. Boliim: Aciklamada Bulunmak

Figure 2: Matematik, matematiksel onermelern dogru ya da yanlis oldugunu kanitlama igidir.

“When dealing with people, let us remember we are not dealing with creatures of
logic. We are dealing with creatures of emotion, creatures bristling with prejudices
and motivated by pride and vanity.”

“Insanlarla ugrasirken mantikly varhiklarla ugragsmadigimaz: hatirlayalim. Duygusal varlhiklarla ugrasiyoruz; ényargilarla dolu, gurur ve
Dale Carnegie, How to Win Friends And Influence People

Bundan sonraki birka¢ béliimde teknik konulardan ¢ok matematikgilerin giinliik ¢aligmalarinda kul-
landiklar: lojik izerine yogunlagacagiz.

Matematik, matematiksel 6nermelerin dogru ya da yanhg oldugunu kanitlama igidir. O halde 6nce
Onermelere bir goz atalim.

Onermeler

Tanam: Dogru ya da yanls olan -ama ikisi birden degil- bir tiimceye énerme denir. Ornegin: ‘z tektir.’

Tanimda 6nermenin hem dogru hem yanlig olamayacag: verilmistir, bu 6nemli bir detaydir. Teknik dilde
dogru ile yanligin ortasina diigen bir sey diigiincesinin olabilirliginin diglandig1 yasaya ortanin diglanmasi
yasasi denir.

Onermeleri gostermek icin harfler kullanilir: p, g, A. ..

Degilleme

Tanum: Bir A dnermesinin degillemesi, A dogru iken yanhs olan énermedir.  Ornegin ‘z tektir’in
degillemesi 'z tek degildir.” ya da ‘x ¢ifttir’ olur.

UYARI: degil (degil (A) )’nan dnermesi A’dur.



Dogruluk Cizelgeleri

Lojik 6grenirken dogruluk cizelgeleri son derece énemlidir, yeni baglayanlar i¢in aciklik saglayabilirler.

Ve / Ya Da

Lojikgiler ve'yi géstermek igin [?] sembolunu kullanirlar, yani A ve B 6nermesi A [?] B olarak yazilir. A
ya da B 6nermelerinden sadece biri yanls olsa dahi A [?] B 6nermesi yanhgtir. Onermenin dogru olmasi i¢in
her ikisinin de dogru olmas: gerekir.

Ya da baglacinin gosteriminde [?] sembolu kullanilir. A ya da B 6nermesi, A [?] B olarak yazilir. A [7]
B Onermesinin yanlhs olmasi i¢in hem A’nin hem B’nin yanlis olmasi lazimdir.

Onermelerin Denklikleri

Tanwm: Girdilerin ve ¢iktilarin olusturdugu dogruluk cizelgeleri ayni olan iki énerme denk énermelerdir.

Ve ile ya da’nin degillemeleri net bir simetriye sahiptir.

o “degil (A ve B)”, “(degil A) ya da (degil B)”ye denktir.
o “degil(A ya da B)” “(degil A) ve (degil B)’ye denktir.

7.Boliim: Gerektirmeler!

Figure 3: 1: Gerektirmelere bazen kogullular denir.

“Mathematics consists of propositions of the form: P implies Q, but you never ask
whether P is true.”

“Matematik P’nin Q’yu gerektirdigi 6nermelerden olugur ancak P’nin dogru olup olmadigint asla sormazsiniz.”

Bertrand Russell

“Eger ..., o zaman ...” Onermeleri

_ Cogu matematiksel énerme “Eger A dnermesi dogru ise, o zaman B dénermesi dogrudur.” bigimlidir.
Onermelerin bu tipine gerektirme denir. ‘A gerektirir B’ diye okunur ve ‘A = B’ olarak yazilir.

Varsayim, Kabul ve Sonug

Bir A = B gerektirmesinde iki kisim vardir:

e A Onermesine varsayim ya da kabul denir.
e B Onermesine sonug denir.



e Boylece “Eger varsayim dogru ise, o zaman sonu¢ dogrudur.” denir.

A = B, A ya da B’nin dogrulugu hakkinda ya da onun diginda higbir sey séylemez! Yanhs 6nermeler,
dogru Onermeleri gerektirebilir.

e A = B’nin degillemesi, ( degil (A) [?] B) ile denktir.
e A = B ifadesi, “B eger A ise” ifadesi ve “A ancak eger B ise” ifadesiyle aymdir.

8. Bolim: Gerektirmelerle ilgili Ince Noktalar

Figure 4: Bu boliimde eger / o zaman yapisinin kullamm ile giinliik kullanimda rastlanabilen 6zel bir
probleme goz atacagiz.

“He’s suffering from politicians logic. Something must be done, this is something,
therefore we must do it.”

“Politikacr mantigindan muzdarip. Bir geyler yapilmali, bu bir gseydir, bu yizden yapmaliyrz.”

Antony Jay and Jonathan Lynn, Power to The People: Yes, Prime Minister

Evrik: Yaygin Bir Hata
‘Eger A ise, o zaman B’ gerektirmesinin evrigi ’Eger degil(A) ise, o zaman degil(B)’dir.
‘A =B, ’degil(A) = degil(B)’ye denk degildir.

Genelde, ’A = B’nin dogrulugu, evriginin dogrulugu hakkinda bir sey sdylemez.
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Gerekli ve Yeterli

Tanwm: Bir gerekli kosul, bir sonucun dogru olmasi i¢in gegerli olmasi gereken bir kosuldur. Sonucun
dogrulugunu garanti etmez.

“A, B i¢in gereklidir.” ifadesi, “B dogrudur ancak eger A dogru ise” anlamina gelir. Bu da “B = A” ile
aymidir.

Tanwm: Bir yeterli kosul, sonucun dogru oldugunu garanti eden bir kosuldur. Kosul saglanmasa bile sonug
dogru olabilir.

Bagka bir deyigle “A, B i¢in yeterlidir.” ifadesi, “B dogrudur eger A dogru ise” anlamina gelir. Bu da “A
= B” ile aymdir.

Karsit Ters

“A = B” onermesinin karsit tersi, “degil(B) = degil(A)” ifadesidir. Bu da “A = B”ye denktir. Yani bir
gerektirme ve kargit tersi denktir.

9. Boliim: Ters ve Denklik

Figure 5: Bu boliimde 6nermelerin tersini ve denkliklerine goz atacagiz.

“But the fact that some geniuses were laughed at does not imply that all who are
laughed at are geniuses. They laughed at Columbus, they laughed at Fulton (steam-
boat inventor), they laughed at the Wright brothers. But they also laughed at Bozo
the Clown.”



“Bazt dahilere giiliimmesi gercegi, giiliinen herkesin dahi oldugu anlamaina gelmez. Columbus’a giildiiler, Fulton’a (vapurun mucidi) giil

Carl Sagan, Broca’s Brain

Ters

Tanwm: “A = B” énermesinin tersi “B = A”duwr.

Bir énerme ve tersi aym degildir. Biri dogru olabilir, biri yanhs olabilir. Ikisi dogru olabilir ya da ikisi
yanlig olabilir.

Mantiksal Denklik

Tanwm: Eger “A = B” ve “B = A”mn ikisi de dogru ise, o zaman A ve B mantiksal denk onermeler denir
ve ‘A == B’ ile gosterilir. == ‘gsareti "ejer ve ancak egerdlarak okunur ve énermeye ¢ift kosullu
onerme denir.

(n)zet

e A ve B 6nermelerini kullanarak degil ve =’yi dért yolla birlegtirebiliriz:

1. A=B

2. B = A, tersi

3. degil A = degil B, evrigi

4. degil B = degil A, karsit tersi

e FEger A = B dogru ise, o zaman kargit tersi dogrudur.
e Eger A = B dogru ise, o zaman tersi ve evrigi dogru olabilir ya da yanlig olabilir.
e Eger A = B ve B = A dogru ise, o zaman A ve B denktir ve . A == B yazlr.

10. Boliim: Niceleyiciler: Her ve Bazi

Figure 6: “Ne kadar x vardir?”in bir betimlemesini verdigimiz i¢in bu x’lere bir deger atamadan s6z ederiz,
bu degerlere niceleyiciler denir.

“You can fool all the people some of the time, and some of the people all the time,
but you cannot fool all the people all the time.”

“Tiim insanlart bazen kandirabilirsiniz, baz: insanlart her zaman kandirabilirsiniz, ancak tim insanlar: her zaman kandiramazsiniz.”

Abraham Lincoln

Her - Evrensel Niceleyici

Tanwm: “Her” sézcigi evrensel niceleyicidir. |?] ile gosterilir.



Vardir - Varhiksal Niceleyiciler

Tanwm: “Vardur” sézcigi varliksal niceleyicidir. [?] ile gosterilir.

Niceleyicilerin Birlegtirilmesi

Iki niceleyici birlegtirilebilir ama sira énemlidir.

11. Boliim: Niceleyicilerin Karmasikligi ve Degillemesi

Figure 7: Niceleyici sayisi, bir 6nermenin karmagikliginin kaba bir 6lgiisiidiir.

“Fverything is stmpler than you think and at the same time more complex than you
imagine.”

“Her gey digilindiugintzden daha basit ve aynt zamanda hayal ettiginizden daha karmagiktir.”

Johann Wolfgang von Goethe

Niceleyici sayisi, bir 6nermenin karmagikliginin kaba bir 6l¢iistidiir. Bu karmasiklig1 gidermek i¢in iki 6neri
vardir:
1. [?] x P(x)’i gostermek igin, birinin size herhangi bir x verdigini ve P(x)’i gostermeniz gerektigini
diigtiniin.
2. [?] x P(x)’i gostermek icin, P(x)’i saglayan herhangi bir x bulmamniz gerekir.
Nicelenmig bir P tiimcesini degillemek i¢in her [?]’y1 [?]’ye ve her [?]’yi [?]'ya degistirin ve P yerine degilini
alin.



12. Boliim: Ornekler ve Karsit Ornekler

Ornekler ve

Karsit Ornekler

Figure 8: Kendi 6rneklerinizi olugturun. Size bir énerme verildiginde onun kargit érnegini bulmaya ¢abalayin.

“Some facts can be seen more clearly by example than by proof.”

“Bazr gercekler, kanittan ¢ok orneklerle daha net gorilebilirler.”

Leonard Euler

“If I were wrong, one would be enough.”

“Eger yanhg olsaydim sadece bir tanesi yeterli olurdu.”

Albert Einstein, Einstein’e Kars1 Yiiz Yazar kitabi hakkinda

e Kendi 6rneklerinizi olugturun: Bir probleme yanit bulan bir yol verilmig ise, onu ters ¢evirin ve “Hangi
problem bu yanit1 verir?” diye sorun.
e lyi 6rnekler biriktirin.

Tanwm: Bir onermenin yanhs oldugunu gosteren bir érnege karsit 6rnek denir.

e Bir 6nermenin yanlis oldugunu gostermek i¢in sadece bir kargit érnege gereksinim duyulur.
e Her zaman bir 6nermenin yanlis oldugunu géstermeye ¢abalaym. Yani bir onerme verildiginde bir
karsit 6rnek bulmaya ¢aligin.



13.Boliim: Lojigin Ozeti
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Figure 9: Matematiksel 6nermeler, lojik kullanilarak kanitlanir.
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A Onermesi B 6nermesini gerektiriri yazma yollarinin bir 6zeti

A gerektirir B.

A dogrudur gerektirir B dogrudur.
A =B.

Eger A ise, o zaman B.

Eger A ise, B.

B eger A ise.

A ancak eger B ise.

A, B i¢in yeterlidir.

B, A icin gereklidir.

Ya A yanligtir ya da B dogrudur.

A O6nermesi B 6nermesine denktir yazmanin yollar:

A, B’ye denktir.

A ==B.

A eger ve ancak eger B ise.
A, B i¢in gerekli ve yeterlidir.

Matematik¢i Gibi Diiglinmek kitabinin diger boliimlerinin 6zetleri ilerleyen haftalarda #Bibliotheca serimizle
kargimizda olacak. Kitap ile ilgili yorumlarinizi sosyal medya hesaplarimizdan bizlerle paylagsmay1



unutmayin!
Instagram: @mmmt digital
LinkedIn: @mmmt-digital

Twitter: @mmmt_ digital

Matematik¢i Gibi Digtiinmek kitabinwn ilk kismane inceledigimiz yaziya ulagmak icin tik-
la: LINK

Yazimiza atifta bulunmak icin asagidaki gibi APA formatini kullanabilirsiniz:

MMMT. (2020, Aralik 7). #Bibliotheca 002.2: Matematik¢i Gibi Digtinmek II. Kisim: Mantiksal Nasil
Diigtindiliir? - erigim tarihi - tarihinde, link adresinden erigildi.
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